
Xaùc suaát vaø thoáng keâ moâ taû 
Moät tình huoáng coù theå gaëp neáu baïn ñaõ töøng

chôi troø saáp ngöûa baèng moät ñoàng xu (hoaëc chöa
chôi thì haõy hình dung): keát quaû cuûa 10 laàn lieân
tieáp ñeàu  laø ngöûa, baây giôø laàn chôi thöù 11 ta seõ
ñaët tieàn cho saáp hay ngöûa?

Nhieàu ngöôøi seõ traû lôøi laø saáp.
Tình huoáng naøy cuõng hay gaëp trong daân ñaùnh

soá ñeà vaø ñöôïc goïi laø “nuoâi” soá. Hoï “thích” moät soá
naøo vaø seõ nuoâi soá ñoù vôùi nieàm tin raèng chaéc chaén
noù seõ ra, khoâng sôùm thì muoän. Noù caøng laâu ra thì
nieàm tin caøng maõnh lieät, ngay caû ñeán luùc tan gia
baïi saûn khoâng coøn söùc ñeå…”nuoâi”.

Moät ví duï nöõa, ngöôøi AÙ ñoâng coù khuynh höôùng
“troïng nam khinh nöõ” hay nheï nhaøng hôn laø thích
“coù neáp coù teû”. Moät ngöôøi ñaõ coù 4 ñöùa con gaùi
thöôøng coù khuynh höôùng hy voïng ñöùa tieáp laø con trai
hôn laø ngöôøi ñang chæ coù 1 ñöùa con gaùi.

Ñoù laø hieän töôïng maø ngöôøi ta goïi laø “aûo töôûng
cuûa tay ñaùnh baïc” (gambler’s fallacy, fallacy coù theå
dòch laø nguïy bieän, nhöng tröôøng hôïp naøy goïi laø aûo
töôûng coù veû thích hôïp hôn).

AÛo töôûng naøy ñöôïc dieãn ñaït nhö sau:
1- X coù khaû naêng xaûy ra nhö Y
2- Khaû naêng Y ñaõ xaûy ra quaù nhieàu
3- Vaäy, X seõ sôùm xaûy ra.
Baøi naøy seõ phaân tích cô sôû cuûa sai laàm ñoù,

vaø vì sao noù laø moät sai laàm döïa vaøo khaùi nieäm söï
kieän ñoäc laäp vaø luaät soá lôùn. Qua ñoù seõ thaáy maëc duø
xaùc suaát laø moät khaùi nieäm töï nhieân nhöng khoâng
ñôn giaûn vaø chòu aûnh höôûng lôùn bôûi suy nghó vaø
taâm lyù cuûa con ngöôøi.

Ñieàu ñôn giaûn nhaát khoâng phaûi ai cuõng thaáy
laø:  keát quaû cuûa (caùc) laàn tung ñoàng xu tröôùc
hoaøn toaøn khoâng aûnh höôûng ñeán laàn sau. Noùi
caùch khaùc ñoàng xu khoâng coù trí nhôù (chæ coù
chuùng ta môùi coù trí nhôù). Moãi laàn tung laø moät laàn
ñoäc laäp vaø khaû naêng saáp hay ngöûa cuûa moãi laàn

ñeàu luoân luoân laø 0,5 baát chaáp keát quaû tröôùc ñoù.
Dieãn ñaït moät caùch ”khoa hoïc”  hôn, giaû söû ta

tung 10 ñoàng xu, ñeàu laø ngöûa heát ta coù daõy:
NNNNNNNNNN
Baây giôø ta tung moät laàn nöõa thì khaû naêng laø

NNNNNNNNNNN (theâm moät laàn ngöûa nöõa) cuõng
ñuùng baèng khaû naêng NNNNNNNNNNS (laàn thöù 11
laø saáp).

Tính toaùn cuï theå thì hai khaû naêng naøy ñeàu baèng
0,511.

Ñeå hieåu tính ñoäc laäp ta xem troø xoå soá, coù 10
soá ghi treân 10 quaû caàu vaø boû vaøo loàng quay. Neáu
sau khi laáy ra ta khoâng boû caàu trôû laïi, thì söï kieän laáy
quaû caàu tieáp theo ñuùng laø khoâng ñoäc laäp vaø noù phuï
thuoäc vaøo keát quaû tröôùc ñoù.

Thaät vaäy, neáu ta hy voïng vaøo soá 8 chaúng haïn,
thì xaùc suaát coù quaû caàu ñaàu tieân mang soá 8 laø 1/10.

Khi quaû caàu thöù nhaát ñuùng laø soá 8 thì xaùc suaát
quaû caàu thöù hai laø soá 8 laø zeâ roâ, ñôn giaûn laø vì noù
khoâng coøn trong loàng nöõa.

Khi quaû caàu thöù nhaát khoâng laø soá 8 thì hy voïng
cuûa ta seõ taêng leân vôùi quaû thöù hai, ñôn giaûn laø vì coøn
laïi chæ 9 quaû (vaø coù quaû soá 8 trong ñoù), xaùc suaát luùc
naøy laø 1/9 (hôn 1/10) v.v…

Nhöng thöïc teá thì troø xoå soá khoâng nhö vaäy, sau
khi quay ngöôøi ta boû laïi quaû caàu vaøo trong loàng.
Moïi söï laïi trôû neân nhö ban ñaàu. Xaùc suaát coù moät
soá naøo ñoù luoân luoân laø 1/10 trong moãi laàn quay.
Thaønh thöû chuyeän nuoâi soá ñuùng laø aûo töôûng, veà
maët xaùc suaát. Vaø moïi troø bòp döïa vaøo caùc con soá
ñaõ ra tröôùc ñoù ñeå ñoaùn soá ra sau ñeàu khoâng coù
cô sôû!

Tính ñoäc laäp cuõng laø thuoäc tính cuûa vieäc sinh
con trai hay con gaùi trong moãi laàn mang thai. Noùi
thaúng ra vieäc ñeû con gaùi hay trai chaúng khaùc gì vieäc
chuùng ta tung moät ñoàng xu!

Moät soá ngöôøi am hieåu hôn (hoaëc toû ra am hieåu
hôn) laïi döïa vaøo ñònh luaät soá lôùn: Ñònh luaät soá lôùn
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noùi raèng neáu ta tung ñoàng xu n  laàn thì thì neáu soá
laàn saáp laø k, tæ soá k/n seõ tieán ñeán 1/2, nhö vaäy neáu
soá laàn ngöûa ñaõ nhieàu roài thì soá laàn saáp phaûi coù
khuynh höôùng xaûy ra nhieàu leân, ñeå baûo ñaûm ñöôïc
ñònh luaät ñoù.

ÔÛ ñaây coù hai sai laàm, ñònh luaät soá lôùn (ñuùng ra
ñònh luaät soá lôùn “yeáu”, coøn caùi khaùc, goïi laø ñònh luaät
soá lôùn “maïnh”) chæ phaùt bieåu tæ soá giöõa laàn saáp k
vaø toång soá laàn gieo ñoàng xu n seõ tieán ñeán 1/2  khi
n taêng ñuû lôùn. Ñuû lôùn trong toaùn hoïc coù theå laø 1 tæ,
1 tæ tæ, nghóa laø seõ lôùn, nhöng khoâng bieát bao giôø.
Maët khaùc noù khoâng ñeà caäp ñeán vieäc soá laàn saáp vaø
soá laàn ngöûa seõ tieán ñeán baèng nhau (töùc laø trò tuyeät
ñoái cuûa hieäu cuûa chuùng tieán ñeán 0). Ta xem moät ví
duï ñôn giaûn sau ñaây:

Soá laàn gieo 200 400
Soá laàn saáp 120 230
Soá laàn ngöûa 80 170
Hieäu soá 40 60
Tæ soá 0,667 0,739
Tæ soá giöõa laàn saáp vaû ngöûa ôû coät thöù hai lôùn hôn

(0,739 gaàn 1 hôn laø 0,667) nhöng hieäu soá saáp -
ngöûa cuûa coät hai laïi lôùn hôn nhieàu (60 vaø 40).

Cuoái cuøng, phaûi xeùt ñeán moät khía caïnh nöõa, coù
theå laø nguyeân nhaân ñeán aûo töôûng ñaùnh baïc noùi treân.
Khi hoûi moät ngöôøi naøo ñoù, neáu gieo ñoàng xu 5 laàn
thì theo anh tình huoáng naøo seõ khoù xaûy ra hôn (S:
saáp, N: ngöûa):

SSSSS (1)         Hay SNNSN (2)
Thì chaéc laø trong phaàn lôùn tröôøng hôïp, baïn seõ

ñöôïc caâu traû lôøi laø (1) khoù xaûy ra hôn. Ñieàu ñoù cuõng
töông töï nhö chuùng ta seõ ngaïc nhieân khi moät gia
ñình coù 5 ngöôøi con gaùi, maø khoâng ngaïc nhieân khi
gaëp moät gia ñình coù 1 trai, 1 gaùi, 1 gaùi, 1 trai, 1 gaùi
!!!

Thöïc ra, nhö laäp luaän ôû treân, xaùc suaát xaûy ra (1)
cuõng ñuùng baèng (2).

Khuynh höôùng taâm lyù con ngöôøi cho raèng (1) laø
ñaëc bieät, noù coù moät khuoân maãu (pattern), trong khi
ñoù vieäc sinh trai hay gaùi laø ngaãu nhieân. Nhieàu söï
kieän ngaãu nhieân nhöng cuoái cuøng laïi ñöôïc moät söï
kieän “chaúng coù veû ngaãu nhieân” baèng moät phaùt bieåu
coù tính “toång keát”, ví duï caû 5 ñöùa ñeàu laø con gaùi,
caû 5 laàn ñeàu saáp!!! Coøn (2) coù veû loän xoän, “khoâng

coù quy luaät”, vaø do ñoù deã xaûy ra hôn!!!
Tuy nhieân neáu chuùng ta hoûi moät ngöôøi, theo anh

baây giôø chuùng ta gieo 5 ñoàng xu. Chuùng ta coù theå
hy voïng laàn ñaàu tieân seõ S, laàn hai N, laàn ba N, laàn
boán S, laàn naêm N, chính xaùc nhö vaäy, lieäu khaû naêng
naøy coù theå ñaït ñöôïc khoâng. Caâu traû lôøi seõ laø “raát
khoù”. Coù nghóa laø neáu chuùng ta xem tröôøng hôïp (2)
laø moät khuoân maãu (pattern) thì noù cuõng seõ ñöôïc ñoái
xöû ngang haøng vôùi (1), veà maët khaû naêng xaûy ra.

Cuõng vaäy, chuùng ta thaáy ngaïc nhieân ñoái vôùi
moät gia ñình coù 5 con gaùi, nhöng neáu baây giôø chuùng
ta phaûi ñi tìm moät gia ñình coù 5 con, theo thöù töï laø
1 trai, 1 gaùi, 1 gaùi, 1 trai, 1 gaùi, thì, baûo ñaûm, noù
cuõng cöïc kyø khoù khaên ñeán möùc….ñaùng ngaïc
nhieân!!!

Traàn Quyù Phi
Ghi chuù: Ñònh luaät soá lôùn ñöôïc Jabcob

Bernoulli (1654-1705) chöùng minh trong taùc phaåm
mang teân “Ars conjectandi” (tieáng Latinh nghóa laø
Ngheä thuaät phoûng ñoaùn) ñöôïc xuaát baûn sau khi oâng
qua ñôøi vaøo naêm 1713.  Baûn thaân Bernoulli khoâng
duøng thuaät ngöõ “luaät caùc soá lôùn”, noù chæ ñöôïc Pois-
son goïi nhö vaäy vaøo naêm 1837. Theo Bernoulli, neáu
chuùng ta gieo moät ñoàng xu ñoàng chaát (fair) n laàn
vaø noù coù k laàn ngöûa, thì, baèng caùch taêng soá laàn
gieo (n), tæ soá k/n (taàn soá töông ñoái cuûa soá laàn
ngöûa) seõ tieán ñeán giaù trò 1/2. 

Moät caùch chính xaùc hôn neáu ε vaø δ laø hai soá
döông nhoû tuøy yù, vaø n (phuï thuoäc vaøo ε vaø δ ) ñuû
lôùn thì |k/n – 1/2| nhoû hôn ε vôùi moät xaùc suaát ít
nhaát laø 1-δ.

Luaät soá lôùn theo nhö  Bernoulli, laø “ñôn giaûn
ñeán noãi moät ngöôøi ngu ñaàn cuõng hieåu ñöôïc noù theo
baûn naêng töï nhieân”. Nhöng nhö ta ñaõ thaáy noù thaät
khoâng ñôn giaûn chuùt naøo!

NTH (ST)
Nguoàn: http://statistics.vn/index.php? 
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