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§¬n vÞ ®o l−êng cña c¸c biÕn 

vμ kÕt qu¶ ph©n tÝch håi quy quan hÖ gi÷a c¸c biÕn 

                                                                                          TS. §Æng Qu¶ng 

Kü thuËt ph©n tÝch håi quy quan hÖ 

gi÷a c¸c biÕn kh«ng ®Ò cËp ®Õn ®¬n vÞ ®o 

l−êng cña c¸c biÕn. Nh− vËy, ph¶i ch¨ng 

®¬n vÞ ®o l−êng kh«ng cã ¶nh h−ëng g× ®Õn 

kÕt qu¶ ph©n tÝch? Bµi viÕt nµy sÏ tr¶ lêi c©u 

hái ®Æt ra. 

§Ó cho ®¬n gi¶n viÖc suy luËn, xÐt 

tr−êng hîp håi quy tuyÕn tÝnh. Cã hai ®Æc 

tÝnh cÇn ®−îc nghiªn cøu lµ X vµ Y. Gi¶ sö 

hai ®Æc tÝnh nµy cã ph©n bè chuÈn hoÆc gÇn 

chuÈn. Tõ tæng thÓ rót ngÉu nhiªn ra mét 

mÉu gåm n c¸ thÓ vµ thèng kª l¹i gi¸ trÞ hai 

®Æc tÝnh X vµ Y cho tõng c¸ thÓ. Theo ®¬n vÞ 

®o l−êng ban ®Çu ®−îc dïng, nhËn ®−îc tËp 

hîp n cÆp gi¸ trÞ (xi0, yi0) i - sè hiÖu c¸ thÓ vµ 

i=1,2,…n, cßn 0 - ®¬n vÞ ®o l−êng xuÊt ph¸t. 

Dïng ph−¬ng ph¸p b×nh ph−¬ng tèi thiÓu, 

c¸c hÖ sè cña ®−êng håi quy tuyÕn tÝnh    

0ŷ = a0x0 + b0 ®−îc x¸c ®Þnh nh− sau: 
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C¸c tr−êng hîp thay ®æi ®¬n vÞ ®o l−êng 

1. Tr−êng hîp 1: ChuyÓn ®¬n vÞ ®o 

l−êng cña biÕn X tõ x0 sang x víi x = x0,  

0 <     1. Cßn ®èi víi biÕn Y vÉn gi÷ nguyªn 

®¬n vÞ ®o l−êng xuÊt ph¸t y0. Víi ®¬n vÞ ®o 

l−êng míi (x, y0) c¸c hÖ sè cña ®−êng håi 

quy míi   bxaŷ ®−îc x¸c ®Þnh nh− 

sau: 

  
 20

00

xx

yyxx
a

i

ii









  

     
  

 200

2

000

xx

yyxx

i

ii




  = 0

1
a


  

vËy a = 0

1
a


, ë ®©y 0x

n

x
x i 


 

  

000

1
xayxayb 


   

     0000 bxay   

VËy b = b0 

000

1
bxabxaŷ 
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Tãm t¾t t¸c ®éng cña viÖc thay ®æi ®¬n 

vÞ ®o l−êng: 

x0  x = x0 vµ y = y0  

 0ŷ  0ŷŷ   

Nh− vËy, víi tr−êng hîp 1, sè ®o cña 

biÕn Y ®−îc x¸c ®Þnh ë ®−êng håi quy míi 

  bxaŷ  còng gièng nh− ë ®−êng håi 

quy xuÊt ph¸t 0000 bxaŷ  . §iÒu nµy vÒ 

mÆt h×nh häc cã nghÜa r»ng, ®−êng håi quy 

míi chÝnh lµ kÕt qu¶ tÞnh tiÕn cña ®−êng håi 

quy xuÊt ph¸t däc theo trôc hoµnh cña to¹ 

®é (x0, y0) víi tû lÖ tÞnh tiÕn . H·y xem h×nh 

1 ®Ó minh ho¹ nh÷ng ý ®· nãi trªn. 
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H×nh 1 

 

 

 

 

 

 

 

 

2. Tr−êng hîp 2: ChuyÓn ®¬n vÞ ®o 

l−êng cña biÕn Y tõ y0 sang y víi y = y0,   

0 <    1. Cßn ®èi víi biÕn X vÉn gi÷ 

nguyªn ®¬n vÞ ®o l−êng xuÊt ph¸t x0. Víi 

®¬n vÞ ®o l−êng míi (x0, y) c¸c hÖ sè cña 

®−êng håi quy míi   bxaŷ ®−îc x¸c 

®Þnh nh− sau: 
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Tãm t¾t t¸c ®éng cña viÖc thay ®æi ®¬n 

vÞ ®o l−êng: 

x =x0 vµ y0  y = y0 vµ   

 0ŷ  0ŷŷ   

Nh− vËy, víi tr−êng hîp 2, sè ®o cña 

biÕn Y ®−îc x¸c ®Þnh ë ®−êng håi quy míi 

  bxaŷ  b»ng  lÇn so víi ë ®−êng håi 

quy xuÊt ph¸t 0000 bxaŷ  . §iÒu nµy vÒ 

mÆt h×nh häc cã nghÜa r»ng, ®−êng håi quy 

míi chÝnh lµ kÕt qu¶ tÞnh tiÕn cña ®−êng håi 

quy xuÊt ph¸t theo trôc tung cña to¹ ®é (x0, 

y0) víi tû lÖ tÞnh tiÕn . H·y xem h×nh 2 minh 

ho¹ nh÷ng ý ®· nãi trªn. 

H×nh 2: 
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3. Tr−êng hîp 3: §èi víi c¶ hai biÕn X 

vµ Y, ®¬n vÞ ®o l−êng xuÊt ph¸t (x0, y0) 

chuyÓn sang ®¬n vÞ ®o l−êng míi (x, y) víi 

cïng tû lÖ chuyÓn ; 0 <    1, tøc lµ x0  x 

= x0; y0y = y0. Víi ®¬n vÞ ®o l−êng míi 

(x, y) c¸c hÖ sè cña ®−êng håi quy míi 

  bxaŷ ®−îc x¸c ®Þnh nh− sau: 
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VËy 0ŷŷ   

Tãm t¾t t¸c ®éng cña viÖc thay ®æi ®¬n 

vÞ ®o l−êng: 

x0  x =x0 vµ y0  y = y0 vµ  

 0ŷ  0ŷŷ   

Nh− vËy, víi tr−êng hîp 3, sè ®o cña 

biÕn Y ®−îc x¸c ®Þnh ë ®−êng håi quy míi 

  bxaŷ  b»ng  lÇn so víi ë ®−êng håi 

quy xuÊt ph¸t 0000 bxaŷ  . §iÒu nµy vÒ 

mÆt h×nh häc cã nghÜa r»ng, ®o¹n håi quy 

míi chÝnh lµ kÕt qu¶ tÞnh tiÕn däc theo ®−êng 

håi quy cã chøa ®o¹n håi quy xuÊt ph¸t víi 

tû lÖ tÞnh tiÕn lµ . H·y xem h×nh 3 ®Ó minh 

ho¹ nh÷ng ý ®· nãi trªn. 

H×nh 3 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4. Tr−êng hîp 4: §èi víi c¶ hai biÕn X 

vµ Y, ®¬n vÞ ®o l−êng xuÊt ph¸t (x0, y0) chuyÓn 

sang ®¬n vÞ ®o l−êng míi (x, y) víi tû lÖ 

chuyÓn t−¬ng øng ,  tøc lµ x0 x = x0; 

y0y = y0,   . Víi ®¬n vÞ ®o l−êng míi 

(x, y) c¸c hÖ sè cña ®−êng håi quy míi 

  bxaŷ ®−îc x¸c ®Þnh nh− sau: 
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


   
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VËy 0ŷŷ   

Tãm t¾t t¸c ®éng cña viÖc thay ®æi ®¬n 

vÞ ®o l−êng: 

x0  x = x0 vµ y0  y = y0   

0ŷ  0ŷŷ   

Nh− vËy, víi tr−êng hîp 4, sè ®o cña 

biÕn Y ®−îc x¸c ®Þnh ë ®−êng håi quy míi 

  bxaŷ  b»ng  lÇn so víi ë ®−êng 

håi quy xuÊt ph¸t 0000 bxaŷ  . §iÒu nµy 

vÒ mÆt h×nh häc cã nghÜa r»ng, ®−êng håi 

quy míi chÝnh lµ kÕt qu¶ tÞnh tiÕn cña 

®−êng håi quy xuÊt ph¸t võa däc theo theo 

trôc hoµnh võa däc theo theo trôc tung cña 

to¹ ®é (x0, y0) víi tû lÖ tÞnh tiÕn t−¬ng øng lµ 

, . H·y xem h×nh 4 ®Ó minh ho¹ nh÷ng ý 

®· nãi trªn. 

H×nh 4:  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

5. KÕt luËn chung: Víi bèn tr−êng hîp 

®· xÐt, c¸c ®−êng håi quy ®Òu cã cïng ®é 

nghiªng víi ®−êng håi quy xuÊt ph¸t. Nh− 

vËy vÒ b¶n chÊt, ®¬n vÞ ®o l−êng kh«ng cã 

¶nh h−ëng g× ®Õn kÕt qu¶ ph©n tÝch håi quy 

quan hÖ gi÷a c¸c biÕn 
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